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Задача  33.  Пусть  ሼ ௧ܹ, ݐ א ሾ0,1ሿ ؿ Թሽ  –  пуассоновский    процесс.  Положим 

௧ܻ ൌ √ܾ െ ܹܽ ቀ௧ି௔
௕ି௔

ቁ , ݐ א ሾܽ, ܾሿ.  Вычислить  совместную  характеристическую 

функцию случайных величин  ௧ܻమ െ ௧ܻభ,  ௧ܻయ െ ௧ܻమ для любых ܽ ൏ ଵݐ ൏ ଶݐ ൏ ଷݐ ൏ ܾ. 

Решение: 

 ߶ሺݑଵ, ଶሻݑ ൌ ௜ቀ௨భ൫௒೟మି௒೟భ൯ା௨మ൫௒೟యି௒೟మ൯ቁ݁ܧ ൌ 

ൌ ݁ܧ
௜൭௨భቆ√௕ି௔ௐቀ௧మି ௔௕ି௔ ቁି√௕ି௔ௐቀ௧భି ௔௕ି௔ ቁቇା௨మቆ√௕ି௔ௐቀ௧యି ௔௕ି௔ ቁି√௕ି௔ௐቀ௧మି ௔௕ି௔ ቁቇ൱  ؠ

ቄт. к. ቂܹ ቀ௧మି௔
௕ି௔

ቁ െܹ ቀ௧భି௔
௕ି௔

ቁቃ~ܲݏ݅݋ ቀߣ ௧మି ௧భ
௕ି௔

ቁ,  характеристическая  функция 

пуассоновского процесса с параметром ߣ: exp ൫݁ఒ௧ െ 1൯ൟ 

ؠ exp ൬݁௨భ√௕ି௔ఒ
௧మି ௧భ
௕ି௔ െ 1൰ exp ൬݁௨మ√௕ି௔ఒ

௧యି ௧మ
௕ି௔ െ 1൰ ൌ 

ൌ exp ቀ݁௨భ√௕ି௔ఒ
೟మష ೟భ
್షೌ ൅ ݁௨మ√௕ି௔ఒ

೟యష ೟మ
್షೌ െ 2ቁ ൌ exp ൬݁௨భఒ

೟మష ೟భ
√್షೌ ൅ ݁௨మఒ

೟యష ೟మ
√್షೌ െ 2൰. 

Ответ: ߶ሺݑଵ, ଶሻݑ ൌ exp ൬݁௨భఒ
೟మష ೟భ
√್షೌ ൅ ݁௨మఒ

೟యష ೟మ
√್షೌ െ 2൰. 


